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Inequações.

Definição: Uma inequação é uma expressão matemática que pode ser escrita na forma

expressão matemática < n,

onde n ∈ R. Pode-se usar também >, ≥ e ≤.

Propriedades: Sejam a,b,c, d ∈ R.

i) a < b e b < c então a < c;

ii) a < b e c < d então a + c < b + d;

iii) a < b então a + c < b + c;

iv) a < b e c > 0 então ac < bc;

v) a < b e c < 0 então ac > bc;

vi) 0 < a < b então 1/a > 1/b.

Sejam a ≥ 0 e x uma variável em R,

vii) |x| < a se, e somente se
−a < x < a;

viii) |x| > a se, e somente se
x > a ou x < −a;

ix) a · b > 0 se, e somente se

a > 0 e b > 0 ou a < 0 e b < 0;

x) a · b < 0 se, e somente se

a > 0 e b < 0 ou a < 0 e b > 0.
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Exemplos:

1) Resolva 3(x− 1) + 2 ≥ 5x + 6.

Solução:

3(x− 1) + 2 ≥ 5x + 6

3x− 3 + 2 ≥ 5x + 6

3x− 5x ≥ 6 + 3− 2

−2x ≥ 7

x ≤ −7

2

Resposta: S = {x ∈ R/x ≤ −7
2
} = (−∞,−7

2
]. Representação gráfica?

2) Resolva |2x− 1| < 5.

Solução:

|2x− 1| < 5⇔ −5 < 2x− 1 < 5

⇔ −4 < 2x < 6

⇔ −2 < x < 3.

Resposta: S = {x ∈ R/− 2 < x < 3} = (−2, 3). Representação gráfica?

3) Resolva |3−2x
2
|+ 3 > 5.

Solução: ∣∣∣∣3− 2x

2

∣∣∣∣ + 3 > 5⇔
∣∣∣∣3− 2x

2

∣∣∣∣ > 2

⇔ 3− 2x

2
> 2 ou

3− 2x

2
< −2

⇔ 3− 2x > 4 ou 3− 2x < −4

⇔ −2x > 1 ou − 2x < −7

⇔ x < −1/2 ou x > 7/2.

Resposta: S = {x ∈ R/x < −1/2 ou x > 7/2} = [−∞,−1/2) ∪ (7/2,+∞). Respresentação gráfica?

4) Resolva (x− 3)(x + 1) ≥ 0.

Solução: Existem duas formas de resolver.
Primeira maneira:

Intervalo x− 3 x + 1 (x− 3)(x + 1)
x ≤ −1 − − +
−1 ≤ x ≤ 3 − + −

x ≥ 3 + + +

Resposta: S = {x ∈ R/x ≤ −1 ou x ≥ 3} = (−∞,−1] ∪ [3,+∞).

Segunda maneira:
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Caso 1: x− 3 ≥ 0 e x + 1 ≥ 0. Assim x ≥ 3 e x ≥ −1, portanto, a solução do caso 1: x ≥ 3.

Caso 2: x− 3 ≤ 0 e x + 1 ≤ 0. Assim x ≤ 3 e x ≤ −1, logo, a solução do caso 2: x ≤ −1.

Resposta: S = {x ∈ R/x ≤ −1 ou x ≥ 3} = (−∞,−1] ∪ [3,+∞).

1 Exerćıcios

Resolva:

1. 9x2 − x2 ≥ 0.

2. x2 − 4 < 0.

3. x2 − 8x + 16 ≥ 0

4. 21 + 4x− x2 > 0.

5. 4x + 7 ≥ 3x + 8.

6. |2x− 1| ≥ 2.

7.

∣∣∣∣x− 3

2

∣∣∣∣ > 5.

8. 3− 2x ≤ x + 1 ≤ 2x− 6.

9. −2 ≤ 3x + 4 ≤ 8.

10. |2− 3x| < 5.

11.

∣∣∣∣2x + 1

x− 2

∣∣∣∣ ≤ 8.

12.

∣∣∣∣1− x

1 + x

∣∣∣∣ ≥ 1.

13. |x2| ≥ 2x.

14. |x2 − 8| ≥ 4.

15. |x2 − x− 1| < 1.

16.
1

2
(x + 3) + 2(x− 4) <

1

3
(x− 3).

17. −3 <
2x + 5

3
≤ 5.

18. 7− |x− 3| ≥ 3

19. |x + 1| < |x + 3|

20. 2x− 3 ≥ |x− 4|.
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